Lista Nr 1

Podstawowe funkcje. Elementarne
przeksztalcenia wykresu funkcji

1.1 Podstawowe wlasno$ci funkcji

1.1.1

Podaé¢ dziedziny funkcji oraz zbiory wartosci funkcji:

1. f(z)=In(z+3); 2. f(x) =+/b5—2z; 3. flz) = +/sin/x;
4. f(;v):arccosl_2x; 5. f(z)=+1—|z|; 6. f(z)=1g(bz — 2% — 6);

7. flz) ="

1— 2
8. f(x) = arcsiny/ 236;

0. fla) = greecostin),

10.  f(x) =2z — 3; 11. f(z) =In(2% — 4z +3); 12. f(z) = arcsin o
13, f(z) =2"Y=, 14. f(z) =3+ arctg3x; 15. f(z)=arctg/2z —1;
16. f(z)=log, (4— VT); 17. f(z)=+2+ 5z 18. f(z) = 62_%1.

1.1.2 Wyznaczy¢ obraz G zbioru F przy odwzorowaniu f:

Lofe)=a% F=(-1,2); 2 f@)=lo F={e:1<]<2);
3. fl@)= g, F=(0,1; 4 f@)=Va—a2 F=(0,1)
5. f(z)=logsz, F=(3,27); 6. flx)= sin%x, F=1{0,1/2).
1.1.3 Czy nastepujace funkcje sa réznowartosciowe:
1. f(z)=6z—1; 2. f(x)= Chiy 3. f(z)=In’g; 4. f(z) = arccos x;
. = ; . =213 . = ; . = ;
5. f(x)=2"427% 6. f(v)=wmarcsin(z/2); 7. f(z)=earctgz; 8. f(z)=1In"?(arccosz

1

).
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1.1.4 Znalezé¢ funkcje odwrotng i jej dziedzine, jesli podstawowa funkcja okre$lona jest
na danym przedziale:

1. y=22-1:a)z € (—o0,—1/2); b) x € (1/2, 00).
2. y=sinzx: a)z € (—7/2,7/2): b)x € (n/2, 3n/2).

x, x€ (—o0,0),
3. y=
2z, x € (0, c0).

4. y=cos’z: a)x € (0, 7/2); b)x € (n/2, 71); ¢)x € (m 3n/2).

1.1.5 Czy dane funkcje sa tozsamo$ciowe:

T 1 22
1) f@) = 25 oras p(x) = =5 2) f(@) = = oraz p(a) = 2

3) fz) = z oraz p(x) = Va2; 4) f(z) =lga® oraz p(z) = 2lgz.

1.1.6 Wyznaczy¢ przedzialy znakostalo$ci oraz miejsca zerowe funkcji:

D) fl@)=3z—6;  2)f(z) =2 ~50+6  3)flx)=2"""

(5—2z)(x+3)*(x+1)°
(4o +3)% (23 + 1) ’
2r +4 e?® — 5e* 4+ 6 2—x

_ : 8 )= — 9 x) = .

V22 — 6z — 16 ) f(@) er + 1 ) /(@) o — 1322 + 36

4) f(x) =2 = 32> + 225 5) f(z) =|a® —4dal;  6) f(x) =—

7) f(x) =

1.1.7 Znalezé funkcje odwrotne h(x) do podanych funkcji f(x):

1. f(z)=2x+3; 2. f(z) = 2% 3. f(z) =2
; 5. f(z) =2z + %;
7. f(x) = arccos ¥/x; 8. f(z) =sin3z, v € (—F,

5); 9. flx) =In(z/2);
10. f(z) =37 zel0,n]; 11. f(z)=2+3Wm%z, z e (0,
(

1); 12, f(z) =1-log, z;
13, f(x) = 22°/3; 14. f(z)=2+3Inz, z € (1,00); 15. f(x)=e*/3.

1.1.8 Zbadaj czy funkcje sg parzyste badz nieparzyste

1. f(z) =2 —|z|; 2. f(z) =2+ 2?sinx; 3. f(z) =In2x; 4. f(x) = arccos® z;
203 — & . 241 3
5 f(x) = R 6. f(z) =arctg (4x) - arcsin(z); 7. f(x)= W i 8 f(z)=In(z® —x);

9. f(z) =In(z* —2?); 10. f(z) = (e**+e ") tga.
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1.1.9 Okreslié funkcje zlozone fog, gof, fof, gog, gofog, go fof oraz ich dziedziny,

jesli:
Lf(e)=1-r. g(x) = o 2 (@)= %, gla) = 5
3. f(x) =sinzx, z € (—m, m), g(x)= arcsinz; 4. f(z) =z, g(z) =Inz;

5. f(z) = {07 T € (—00, 0], g(@) = {0, x € (—oo, O],'

xz, x € (0, +00),
6. f(x) = coszx, g(x) =log, ; 7. f(x) =logyx, f(z) =tga.

1.1.10 Rozlozyé¢ dane funkcje zlozone na podstawowe:

L. f(z) = arctg (e¥); 2. f(q;): cos .
3. f(x) = Vcos; 4. f(z) = cos Yz
5. f(x) = {/sin (45n%) 6. f(a) = 37"

1.1.11 Naszkicowaé wykresy funkcji:

l.y=kax+b, jesli: a) k=2,b=0; b)k=0,b=-2; ¢)k=-1, b=-1/3.

2.y=yo+alx—=x9), jesli: a)a=1, 20=0, yo=—1; b)a=2, zg =1, yo = 0;
c)a=-1/2, xg = =2, yo = 3/2.

k
,jesli: a)k=1,20=1, yo=-1; b) k=-2, g =—1, yo=—1/2.
— o

3.y=yo+
X

W

.y=asin(kr+a), jesli: a)a=1, k=2, a=7/3; b)a=-2, k=1/2, a =—7/3.

ot

y=atgkr+a), jesli: a)a=3k=1/2, a=n/4; b)a=—-1/2, k=2, a =3r/2.
6.y =parcsin(z+q), jesli: a) p=4, ¢=-1; b)p=-2/3, ¢=1/2.

6.y =parctg (z+q), jesli: a)p=-3, ¢=5/2; b)p=2/5, ¢ =—6.

T.y=a"*t jedli: a)a=2,k=-1,b=1; b)a=1/2, k=2, b=—

8. y=log, (kx+0b), jesli: a) a=10, k=10, b=—1; b)1/10, k=1/2, b=2.

9.y=2—2z|+2+z;

2-3
10. y=a2—6lz|+9; 11. y=622+z|—1; 12. y=|—o];
42
13. y= 14. y =3+ x; 15. y=3—/x;
3
16. :(2) 17. y=log, 5 z; 18. y =logg 5 z;
19. = 20. y=ax?/3 21. y = arccos 2z;
1
22. y:arctgg; 23. y = 2arctg3z; 24. y:§+1nm;

1 1
25. y= g 26. y=1n<x+2>; 27. y:lng.
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