Lista Nr 2

Ciag liczbowy nieskonczony. Granica ciggu

2.1 Napisaé pierwsze pie¢ wyrazow ciggu:

(=" 3n+5
21D up =1 ;212 up =n(l—(-1)"); 2.13)u, = —3
) u + ) tn =n (1= (=1)") ) un =5

2.1.4) u, = (—1)™ arcsin ?

2.2 Napisa¢ wzor na wyraz ogodlny ciggu:

11 11
221) ==, =, —= = ... 2.2.2)0,2,0,2 ...
) 233) 4’57 b )07 30) b )
4 6 8
223)2, =, =, =, ... 2.24)1,0,-3,0,5,0, =7, ...
) 375 7 )
5 79 11 V2 V2 V2 V2
2925) -3 = = Z _— . 226)0, —. 1, =40, —— —1, ——=.0, ....
) 73) 57 77 9? b ) ) 27 b 27 b b b 2? b

2.3 Znalezé najwiekszy (najmniejszy) wyraz ograniczonego z gory (z dotu)

ciagu {u,}
2.3.1) u, = 6n—n2—5; 2.3.2)u, =00 24 2.3.3) u, = vn ;
9+n
512 2
2.34) un =2+ 27 2.35) u, = 30% —10n— 14; 23.6) u, = —Z—n.
2.4 Obliczy¢ granice ciggu o wyrazie ogélnym:
dn — 3 n?—1
2.4.1) up = ——; 24.2) up = ——; 24.3) Up = ——
Jun =17 Jun =55, Jun =305
2n3 —4n — 1 (n—1)(n+3) (2n —1)2
244) up = —————— 245) up = ——— " 9246) u, = ;
) U = G A — ) u 3n% + 5 PPy Ty
(2n — 1) on —3\° (Vn + 3)?
2.4.7) uy, = . 2.4.8) u, = ; 2.4.9) u, = Y2
) un = G 1 ) ) u 30+ 1 ) u nt 1
—0.8)" 2+ (—1)" T+2n% — V1+4n?
2.4.10) 4y, = 08" 24 11) uy = 2D 19y, = V1+2n? - VI+dn :
2n—95 n n
n?+4 n?—1 n
2.4.13) up = —— 2.4.14) up = ————; 2.4.15) Uy = ——
Jun =5 V= T e
2.4.16) up, = vVn+2—/n; 2.4.17) up = Vn? +n—n; 2.4.18) u,, = v/3n2 +2n — 5 — ny/3;
4n—1 -5 3. 22n+2 —10 2n+1 _ 3n+2
2.4.19) up = ——; 24.20) Uy = 1 242y, =~
) un =S 0)un =553 ) u g1
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2.5 Opierajac sie na twierdzeniu o trzech ciggach obliczy¢ granice ciagu
o wyrazie ogblnym

2\"  [3\"
2.5.1) up = V2" + 57, 2.52) up, = Y3 =5"+T7" 2.53) up, = ¢ () + <> .

2.6 Opierajac sie na twierdzeniu o granice ciagu monotonicznego (liczba
e) obliczyé¢ granice ciagu o wyrazie og6lnym

2

3 n 1 n 4 n
2.6.1) up = (1 4 ) : 2.6.2) Uy, = (1 - 2) ©2.6.3) up = (” + ) ;
n n n

5 —n+2 2 1 n 2 3 n—4
2.6.4) u, = (1 - > L 2.6.5) u, = <”2 i > L 2.6.6) uy = ( nt ) .
n n

2.7 Stosujac odpowiednie metody obliczyé granice ciaggu o wyrazie ogol-

nym:
Vn® +2—Vn?+1 glosan
2.7.1) up = ; 2.7.2) up =n (V2n2 +1—v2n2 —1);  2.7.3) u, = :
) \E’/n4—|—2—\/n3+1 ) ( ) ) Alogy n
1 5
2.7.4) up = n (In(n + 1) — Inn); 2.7.5) up = —22", 2.7.6) un = 1/n (n— VnZ —1);
loggn
(n+2) 4+ (n+1)! n!
2.7.7) uy = ; 2.7.8) up = —/n—/n; 2.7.9) Uup = ———r;
A (n+3)! N V= D=
(3—n)*+ (34 n)? (1+2n)3 — 8n? (n+1)3 + (n+2)3
2.7.10) u, = D271 ) Uy = 2.7.12) u, = ;
) u (3—n)2+ (3+n)? ) u (14 2n)? +4n? ) u (n+4)3 + (n+5)3
Dt —(n—1)* V5n2 4+ v/9nd + 1 2)3 —2)3
2.7.13) up = it )3 u )3; 2.7.14) u, = ——2" + Vont+1 ; 2.7.15) up = (n+4) +§n ) ;
(n+1)2%+(n-1) (n +vn)V7 —n+n? n*+2n2 — 1
Jn—1—+vnZ+1 2—v/n3+2
2.7.16) uy = - L 2.7.17) up, = n(vVn?2 + 1+ vn? —1); 2.7.18) up = vnt \/n Rt
V3nd +3+ Vnb +1 Un+2— /nd+2
In — 9n?
2.719) up = ——nv—o0o; 2.7.20) up, = n(y/n(n—2) —vn2—=3); 2.7.21) up, =vVn2 —3n+2—n;
) 3 Vo1 ) (vl ) ) )

3n —2n

2.7.22) up =n— /n(n—1); 2.7.23) up =ny/n—/nn+1)(n+2); 2.7.24) u, = 3T o

1424 +n n+1\" 2n + 3\ "
2.7.25) up, = —————; 2.7.26) u, = ; 2.7.27) u, = ;
) u n—n?+3 ) u (nl) ) u (2n+1>




2.7. Stosujac odpowiednie metody obliczy¢ granice ciagu o wyrazie ogdlnym:

1 1
R L
2.7.28) up = % ‘11 21"7
1+= 4= =
tatgtot
14243+
2.7.29) u, = -0
n
1 1 1
27.30) ty = —— + —— +- ..
V=15t gt Ty
1 1 1
2.731) Uy = ——= + —— +--- +

1-3" 35 @n—1)-2n+1)



